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Exercicio 8.1  Calcule os seguintes integrais:

///D(ererz) d(z,y, 2) com D = [0,2]%;
///D 2"t dV, com D = [0,1]3;

/// zy d(z,y,2), com D = {(z,y,2) eR*: 2 >0,y >0,2>0,z+y+2z<1};
D

///:ch, com D = {(z,y,2) € R® : 22 + y* < z < 3}.
D

Exercicio 8.2  Use integrais triplos para expressar o volume do sélido definido pela superficie de
equacio z = a — 22 — y%, com a > 0, e pelo plano XOY'.

Exercicio 8.3  Apresente um integral triplo que expresse o volume do elipsoide definido pela equacdo
4a? + 4y? + 22 = 16.

Exercicio 8.4  Faga um esboco da regido de integracdo e reescreva o integral com ordem de inte-
gracdo dx dy dz:

1 T Y
/ / / f(z,y,2) dz dy dx;
o Jo Jo
1 1 pl-y
/ / / f(z,y,2) dzdydx.
—-1Jz2J0

Exercicio 8.5  Calcule, mudando eventualmente a ordem de integrac3o,

VEVE P
/ / /seny dz dydzx.
0 T 1

Exercicio 8.6  Considerando D = {(m,y, 2)ER3 2,y >0, Vo Fy+1<z2< 2}, calcule

1] g

usando a mudanga de variavel definida por

d: Rt xRt xR — RTxRT xR.
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Exercicio 8.7  Considere o conjunto

D:{(m,y,z)€R3:1§x+2y+z§2,0§x+y—z
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a) Calcule o volume de D.

sen(z +y +2)
lcul .
Cacue/// PR d(z,y, z)



Exercicio 8.8  Usando coordenadas cilindricas calcule

1,1 /192
/ / / 2(2? +y?) dr dy dz.
0 J-1J—y/1-4y2

Exercicio 8.9 Seja D = {(x,y, 2)ER 22 +y?<4,2<2< 3} . Use coordenadas cilindricas

para determinar
/// 2V d(,y,2).
D

Exercicio 8.10  SejaD = {(z,y,2) e R*: 2 >0, y >0, 0 <z <4 — (22 4+ y*)}. Calcule, usando

coordenadas, cilindricas,
[[[ @+ iy,
D

Exercicio 8.11  Seja V = {(z,y,2) € R?®: 22 <a? +y* <9}. Calcule o volume de V, usando
coordenadas cilindricas.

Exercicio 8.12  Usando coordenadas esféricas, calcule o volume do sélido interior ao cone de
equacio 22 = 22 + % e a esfera de equacdo 2% + 4% + 22 = 4.

Exercicio 8.13  Considere a regido D definida, em coordenadas esféricas, pelas condi¢cdes

1<p<2,0<0<2r e ~<¢<

il il
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a) Represente graficamente a regido D.
3
b) Calcule /// @ 4y, 2).
D

Exercicio 8.14  Calcule o volume de D = {(z,y,2) e R*: 0<2 <6,y >0,0<z<4—y?}.

Exercicio 8.15  Calcule o volume das regides limitadas

a) pelas superficies esféricas 22 +y? + 22 =9 e 22 + y> 4 22 = 3;

o

pelos paraboldides z = 22 + y? e z = 12 — 22 — ¢?%;

o}

)
)
c) pelo plano 2 = 1 e pelo parabolside y? + 22 = 4x;
) pelo plano = 9 e pelo paraboléide eliptico 4y? + 922 = 4x;
)

pelo plano z = 0, pelo paraboldide z = z2 + 32 e pelas superficies cilindricas 2 + y? = 1
ex?+y? =4.

e

Exercicio 8.16  Calcule o volume da esfera em R* de raio R > 0.



